
 

 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية
 الديوان الوطني للامتحانات والمسابقات                            تربية الوطنيةوزارة ال

 7102: الاستثنائية دورةال                                    امتحان بكالوريا التعليم الثانوي                  
 تقني رياضيالشعبة: 
  د 01سا و 10المـدة:                                                                رياضياتالمادة:  اختبار في

 

  4من  1صفحة  

 على المترشح أن يختار أحد الموضوعين الآتيين: 
 الموضوع الأول 

 نقاط( 44) التمرين الأول:
)ضاء منسوب إلى المعلم المتعامد المتجانسالف ; , , )O i j k. 

;0) طقنعتبر الن   1;2)A  ،(3;2;5)B  ،(3; 1; 1)C    و( 3;5; 1)D  .  
)ليكن )P و( )Q 1هما على الترتيب:معادلتا ناالمستويين الل ذ 0x y z    2و 0x z  . 

)ة ديكارتية للمستوي عي ن معادل ثم  قائم،  ABCالمثلث بي ن أن    (0 )ABC. 
)المستويين بي ن أن   (أ (7 )P و( )Q  جد تمثيلا وسيطيا للمستقيم ثم  متعامدان  ،تقاطع المستويين( )P و( )Q. 

)ن تقاطع المستوياتعي  (ب    )P،( )Q و( )ABC  . 
)على المستوي  Dقطةهي المسقط العمودي للن   Aق أن  تحق   (0 )ABC   حجم رباعي الوجوه باحس ثم DABC. 

4بي ن أن   (0

 قيس بالراديان للزاويةˆBDCطةالن قبين  ، ثم  استنتج المسافةA  والمستوي( )BDC . 
 

 قاط(ن 44) التمرين الثاني:
 .5على 3nالقسمة الإقليدية للعدد باقي، nحسب قيم العدد الطبيعي، نعي   (1
 .5على 20171437 باقي القسمة الإقليدية للعدد استنتج  (2
4العدد ، nن أجل كل عدد طبيعيم :برهن أن    (3 3 2 1(48 2 9 1)n n     5مضاعف للعدد. 
3)4يكون العدد حت ى nالطبيعية ن الأعدادعي   (4 27 4)n n   5على قسمةللقابلا. 
 

 نقاط( 40) التمرين الثالث:
I)  المعادلة ذات المجهول المركب  في مجموعة الأعداد المركبة حلz :2الآتية( 4)( 2 4) 0z z z   . 
II)   المتجانس  ب إلى المعلم المتعامدمنسو المستوي المركب( ; , )O u v.  

4Azالتي لاحقاتها  Cو  A  ،Bقط نعتبر الن         ،1 3Bz i   1 و 3Cz i . 
Cالمركب  العدد كتبا (0 A

B A

z z

z z




 .ABCستنتج طبيعة المثلثا ثم   يكل الأس  على الش   
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 4من  2صفحة 

2زاويته و  Oالمبدأ مركزه الذي  rبالدوران Bصورة Dطةقالن   لاحقةن عي   (أ (7

3

. 

 .ABDCالرباعي طبيعة نعي   (ب
):  ، نضعnمن أجل كل عدد طبيعي  (0 ) ( )n n

n B Cz z z . 

n ، 12من أجل كل عدد طبيعي :ن أن  بي   (أ cos
3

n

n

n
z

  
   

 
 . 

n:   6nعدد طبيعي نضع من أجل كل   (ب nt z  . 
0حيث  nبدلالة nPباحس ثم   nبدلالة  ntعب ر عن -  1 2n nP t t t t     .           

 
 نقاط( 40)التمرين الرابع:

I)  الة الد  لتكنgة على المجال المعر ف 0; : كما يلي  
2

1 2 ln
( )

2

x
g x

x


  . 

 باحس (1
0

lim ( )
x

g x




limو ( )
x

g x


. 
    .جدول تغيراتهال شك   ثم   gالدالة ردرس اتجاه تغي  ا (2
)المعادلة ن أن  بي   (3 ) 0g x  تقبل حلا وحيدا 1,71 حيث 1,72    استنتج إشارة ثم( )g x  حسب قيمx.     
II)  انعتبر فة على المعر  f لةالد  0; : 1 كما يلي 1 ln

( ) 2
2

x
f x x

x

 
    . 

( )fC
 

)المتجانس  في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد fللدالة البياني  التمثيل ; , )O i j  1 حيثi cm. 
باحس (أ (1

0

lim ( )
x

f x




limو  ( )
x

f x


. 
الةر ادرس اتجاه تغي   (ب         شك ل جدول تغيراتها.  ثم   f الد 

)المستقيم ن أن  بي   (أ   (2 ) 1 المعادلة اذ
2

2
y x    ب مائل للمنحنىمقار( )fC. 

)درس وضعية المنحنىا (ب    )fC بالنسبة إلى المستقيم( ). 
)نقبل أن   "  (3 ) 0,87f  و( ) ( ) 0f f   0,76 حيث 0,78   4,19و 4,22 ". 

)ابق المستقيمأنشئ في المعلم الس   -     ) والمنحنى( )fC. 
1عدد حقيقي حيث ليكن  (4 e   ، نرمز بـــ( )A د بحة الحيز المسلى مساإ ) المنحنىتوي المحد  )fC       

)المستقيمو      )   1معادلتاهما : ذينوالمستقيمين اللx   وx .  
) باحس (أ )A  بدلالة. 

21حيث  عي ن قيمة  (ب

2
cm ( )A. 

 
 الأول الموضوع انتهى                                                                                    
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 4من  3صفحة 

 الموضوع الثاني
 نقاط( 10) التمرين الأول:

)متجانسالمتعامد المعلم الإلى  منسوبالفضاء   ; , , )O i j k.  1;1) قطالن  نعتبر; 1)A ،(1;7; 3)B  1;0)و; 2)I   
)v ،1(2;0;2)عاع الش  و     )  طةالن قالمستقيم الذي يشمل A وv 2و  شعاع توجيه له( )  فالمعر  المستقيم   

 :   مثيل الوسيطيبالت     
1 2

. 2 :( )

3 4

x t

y t t

z t

  


  
  

     

)2لى المستقيمإتنتمي  A ن أن  بي   (0 )  1أن  و( ) 2و( ) .غير متطابقين  
)ليكن (7 )P   1ن بالمستقيمينالمستوي المعي( ) 2و( ). 

 الجملة: بي ن أن   -     
1 2 2

1 : ( , )

1 4 2

x

y

z

 

  

 

  


   
    

)تمثيل وسيطي للمستوي   )P. 

)على المستوي Bقطة هي المسقط العمودي للن   I أثبت أن   (0 )P. 
)لتكن (0 )S   قط مجموعة الن( ; ; )M x y z 2 من الفضاء حيث 2 2 2 14 6 21 0x y z x y z      .  
)ن أن  بي   (أ    )S  نصف قطرها.مركزها و سطح كرة يطلب تحديد 
)المستوي  أن   تحق ق (ب   )P يمس( )S .في نقطة يطلب تعيينها  
 

 نقاط( 10) :التمرين الثاني

)متتاليةنعتبر ال )nu بـ ة المعر ف: 
1

1
u

a
 كل عدد طبيعي جلومن أn غير معدوم ، 

1

1
n n

n
u u

an



                      

 .2عدد حقيقي أكبر من أو يساوي  aحيث 
0nuغير معدوم: nمن أجل كل عدد طبيعي :ن أن  بي   (أ  (0 .  
)المتتالية ن أن  بي   (ب    )nu   ها متقاربة.استنتج أن   متناقصة تماما ثم 
)المتتاليةنعتبر  (7 )nv   ل عدد طبيعي من أجل ك : كما يليفة المعرn 1 ،غير معدوم

. n nv u
an

 

) المتتالية ن أن  بي   (أ      )
n

v 1ية أساسهاهندس

a 
 .aبدلالة  1v لها الأو  ن حد  عي  و  

limباحسو   nuعبارة  استنتج ثم   nvعبارة الحد العام  aو nجد بدلالة (ب    n
n

u


. 

 حيث nS المجموع aو n بدلالة باحس (0
1 2 3

1 1 1

2 3
n nS u u u u

n
       

1  حيث  aعي ن قيمة  ثم      
lim

2016
n

n
S


 . 
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 4من  4صفحة 

 نقاط( 10):التمرين الثالث
I)  المعادلة ذات المجهول  حل في مجموعة الأعداد المركبةz 2: الآتية( 1 3)( 2 4) 0z z z      . 

II)  متجانس الالمتعامد معلم المنسوب إلى المستوي المركب( ; , )O u v.  

1 اتها حقالتي لا Cو  A ،Bقط الن   نعتبر  3Az    ، 1 3Bz i    وC Bz z.       
) بي ن أن   (0 )B A C Az z i z z     استنتج طبيعة المثلث ثمABC  مساحته. باحسو 

C حيث Lالعدد المركب  كل الجبري على الش   اكتب (أ  (7 A

C

z z
L

z


. 

6:  بي ن أن   (ب    
cos sin

2 12 12
L i

  
  

 
tanاستنتج القيمة المضبوطة لــِ  ثم   

12

.  

M طةالن قإلى  z ذات اللاحقة M طةالن ق ليحو ِ الذي  Sقطيحويل الن  الت  نعتبر  (0  ذات اللاحقة z  فمعر  الو     
) :بــــــ      )B Bz z z L z   .  
 تشابه مباشر يطلب تحديد عناصره المميزة. Sن أن  بي   -      
Sحويلبالت   رتيبعلى الت   Cو A،B صور الن قط Cو A،Bقطلتكن الن   (0 S. 

Aمساحة المثلث باحس - B C     . 

 نقاط( 12):التمرين الرابع

I)  الة لتكن )كما يلي : فة على المعر   g الد  ) 1 2 xg x xe  . 
الةر ادرس اتجاه تغي  -     )إشارة  استنتج ثم   gالد  )g x. 
II)   الةنعتبر الدf  كما يلي:  فة علىالمعر( ) ( 1)(1 2 )xf x x e  .  

      
( )fC

 
)متجانسالمتعامد المعلم الفي المستوي المنسوب إلى  fللدالة البياني  التمثيل ; , )O i j 1حيثi cm.  

lim باحس (أ (0  ( )
x

f x


limو  ( )
x

f x


. 
 ل جدول تغيراتها.شك   ثم   fالة الد   رادرس اتجاه تغي   (ب 

:ن أن  بي   (أ (7  lim ( ) 1
x

f x x


    ل ـِ ادلةمع استنتج ثم ( )لمستقيم المقارب المائل للمنحنى، ا( )fC.  
)أدرس وضعية المنحنى  (ب  )fC  بالنسبة إلى المستقيم( ). 
)المنحنىاثبت أن   (0 )fC دايقبل مماسا وحي( )T  يوازي( )  .يطلب تعيين معادلة له 

)باستعمال المنحنى  (0 )fC ،قيم الوسيط الحقيقي عي نm للمعادلةيكون  حت ى( )f x x m  .حل ين مختلفين    
)نرمز بـــِ  موجبا، احقيقي اعدد ليكن  (0 )A  د بالمنحنى المحد   مساحة الحيز المستوي إلى( )fC  

1y : بالمستقيمات التي معادلاتها على الترتيبو  x  ، 1x   وx .  
) باحس - )A  بدلالة   ثم ( )Alim


.   

 
  الثاني الموضوع انتهى        


